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Chapitre 5: L’échange
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5.2 Efficacité au sens de Pareto
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5.4 Théorèmes fondamentaux du bien-être
5.5 Loi de Walras et ses implications

5.1 L’échange
• Deux consommateurs: A et B.
• Leurs dotations des biens 1 et 2 sont:

1 2 1 2( , ) et ( , ).A A A B B Bω ω ω ω ω ω= =

A B• Exemple: 
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(6, 4) et (2, 2).A Bω ω= =

1 1 6 2 8 unités du bien 1,A Bω ω+ = + =

2 2et: 4 2 6 unités du bien 2.A Bω ω+ = + =

p

• Les quantités totales disponibles sont:

Boîte d’Edgeworth
• Elle est utilisée pour étudier l’échange de deux
biens entre deux agents.
• Elle permet de représenter les dotations et les
préférences des deux agents dans un même
graphique.
• Elle porte le nom de l’économiste anglais Francis
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• Elle porte le nom de l économiste anglais Francis
Ysidro Edgeworth, l’un des premiers à l’utiliser.

2 2

Hauteur:

4 2
6

A Bω ω+
= +

Les dimensions de
la boîte sont les
quantités disponibles
des biens 1 et 2.
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1 1Largeur: 6 2 8A Bω ω+ = + =

6=

Allocations réalisables:
• Quelles sont les allocations réalisables des 8
unités du bien 1 et des 6 unités bu bien 2?
• Comment peut-on représenter les allocations
réalisables dans la boîte d’Edgeworth?
• Une première allocation réalisable est l’allocation
de dotation initiale: l’allocation des biens avant
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de dotation initiale: l allocation des biens avant
l’échange.

OB

6
4

2

2

L’allocation 
dotation initiale
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(6,4)Aω =
(2,2)Bω =

OA

8
6

dotation initiale
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D’autres allocations réalisables:

• : panier de consommation pour A.1 2( , )A Ax x

• Une allocation est réalisable si et seulement si:

1 2( , )B Bx x• : panier de consommation pour B.
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1 1 1 1

2 2 2 2

A B A B

A B A B

x x
x x

ω ω
ω ω

⎧ + ≤ +
⎨

+ ≤ +⎩

Une allocation est réalisable si et seulement si:

OB

2

2

A

B

ω

ω

+

1
Bx

2
Bx
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OA

1 1
A Bω ω+

2
Ax

2ω

1
Ax

OB

Ax

2

2

A

B

ω

ω

+

1
Bx

2
Bx
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OA

1 1
A Bω ω+

2x

1
Ax

• Tous les points dans la boîte d’Edgeworth, à
l’intérieur ou sur les côtés, représentent des
allocations réalisables des dotations.
• Quelles sont les allocations bloquées par un des
consommateurs ou par les deux?
• Quelles sont les allocations qui améliorent la
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• Quelles sont les allocations qui améliorent la
situation des deux consommateurs?

Préférences du consommateur A:

2
Ax

Courbe d’indifférence
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2
Aω

1
Aω 1

AxOA

Préférences du consommateur B:

2
Bx

2
Bω
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1
BxOB

2ω

1
Bω
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Préférences du consommateur B:

2
Bx

2
Bω
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1
BxOB

2ω

1
Bω

Préférences du consommateur B:

1
Bω

1
Bx OB

M. Drissi Bakhkhat U. Abdelmalek Essaâdi, Tanger 14

2
Bω

2
Bx

Préférences des deux consommateurs:
2
Ax

1
Bω

1
Bx OB
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2
Aω

1
Aω

1
AxOA

2
Bω

2
Bx

Boîte d’Edgeworth:
2
Ax

1
Bω

1
Bx OB
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2
Aω

1
Aω

1
AxOA

2
Bω

2
Bx

5.2 Efficacité au sens de Pareto

• Une allocation des dotations qui améliore le bien-
être d’un consommateur sans détériorer le bien-être
d’un autre est appelée une amélioration au sens de
Pareto.

O é t d l hi i it l
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• On représente dans le graphique qui suit les
améliorations au sens de Pareto pour notre exemple
de deux consommations.
• Elles représentent des améliorations par rapport à
l’allocation dotation initiale.

2
Ax

1
Bω

1
Bx OB

Améliorations su sens de Pareto:
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1
Aω

2
Aω

1
AxOA

2
Bω

2
Bx

Ensemble des améliorations
au sens de Pareto
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Nouvelle région de gains à l’échange
mutuels: ensemble de toutes les

améliorations au sens 
de Pareto.
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L’échange
améliore le 
bien-être de A et de B.
Il s’agit d’une amélioration
au sens de Pareto par rapport à
l’allocation dotation initiale.

À cette allocation, l’échange ne
peut améliorer le bien-être

à la fois de A et de B.
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Paniers préférés par A, mais
le bien-être de B a diminué.

A et B perdent

Optimalité su sens de Pareto:
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Paniers préférés par B, mais
le bien-être de A a diminué.

A et B
perdent

• L’ensemble de toutes les allocations efficaces au
sens de Pareto est appelé la courbe des contrats.
• Chaque point sur cette courbe est un point de
tangence entre une courbe d’indifférence du
consommateur A et une courbe d’indifférence du
consommateur B
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consommateur B.
• Cet ensemble est représenté dans la graphique de
la page suivante.

2
Ax

1
Bω

1
Bx OB

Toutes les allocations marquées par
un         sont Pareto-optimales.
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2
Aω

1
Aω

1
AxOA

2
Bω

2
Bx

La courbe des contrats

• Quelle est, parmi toutes ces allocations sur la
courbe des contrats, celle que les consommateurs
choisiront à l’échange?
• Cela va dépendre du contexte dans lequel
l’échange sera mené: celui d’un marché en
concurrence parfaite ou celui d’une négociation.

C l dé d é l d l’ ll i
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• Cela va dépendre également de l’allocation
dotation initiale.
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5.3 L’échange dans des marchés
concurrentiels

• Nous allons considérer le premier contexte
seulement, i.e. nous faisons l’hypothèse que
l’échange se fait dans un marché en concurrence
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g
pure et parfaite.
• Chaque consommateur est un preneur de prix qui
essaie de maximiser son utilité étant donnés les prix
p1 et p2 et étant donnée sa dotation initiale.

2
Ax Contrainte budgétaire de A:

1 1 2 2 1 1 2 2
A A A Ap x p x p pω ω+ = +

*A
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2
Aω

1
Aω

1
AxOA

2
Ax

*
1

Ax

• Étant donnés les prix p1 et p2 et sa dotation initiale
des deux biens, les demandes nettes du
consommateur A pour les biens 1 et 2 sont:

( ) ( )* *
1 1 2 2 et .A A A Ax xω ω− −
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2
Bω

Contrainte budgétaire pour B:
2
Bx

*
2

Bx

1 1 2 2 1 1 2 2
B B B Bp x p x p pω ω+ = +
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1
Bω

1
BxOB *

1
Bx

2

• Étant donnés les prix p1 et p2 et sa dotation initiale
des deux biens, les demandes nettes du
consommateur B pour les biens 1 et 2 sont:

( ) ( )* *
1 1 2 2 et .B B B Bx xω ω− −
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• On parle d’équilibre général (ou d’équilibre
concurrentiel ou d’équilibre de Walras) lorsque
les prix p1 et p2 amènent l’égalisation entre l’offre
et la demande pour chaque bien. Autrement dit:

* *
1 1 1 1

A B A Bx x ω ω⎧ + = +
⎨
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1 1 1 1
* *
2 2 2 2

A B A Bx x ω ω⎨
+ = +⎩
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2
Ax

1
Bx OB

1
Bω

Cette allocation Pareto optimale peut-elle
résulter d’un équilibre concurrentiel?
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2
Aω

1
Aω 1

AxOA

2
Bx

2
Bω

2
Ax

1
Bx OB

1
Bω

Contrainte budgétaire du consommateur A

*A
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1
AxOA

2
Bx

2
Aω

1
Aω

2
Bω

*
2

Ax

*
1

Ax

2
Ax

1
Bx OB

1
Bω

*A

*
1

Bx

*
2

Bx
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1
AxOA

2
Bx

2
Aω

1
Aω

2
Bω

*
2

Ax

*
1

Ax
Contrainte budgétaire pour B

• On peut voir dans le dernier graphique, qu’aux
prix p1 et p2 qui donnent lieu aux contraintes
budgétaires des deux consommateurs, il y a une
offre excédentaire du bien 1 et une demande
excédentaire du bien 2. En effet, on a:

* *
1 1 1 1

A B A Bx x ω ω⎧ + < +
⎨
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1 1 1 1
* *
2 2 2 2>A B A Bx x ω ω⎨
+ +⎩

• Aucun des deux marchés n’est en équilibre.
• On ne peut parler d’équilibre général à ces prix.

• Si cette allocation ne peut résulter d’un équilibre
concurrentiel, quelles sont alors les allocations qui
peuvent l’être?
• Puisqu’il existe une demande excédentaire pour le
bien 2, le prix p2 va augmenter.
• Puisqu’il existe une offre excédentaire pour le bien
1, le prix p1 va diminuer.
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1, le prix p1 va diminuer.
• Comme la pente des contraintes budgétaires est
égale à – p1/p2, alors ces contraintes budgétaires
vont pivoter autour du point représentant
l’allocation dotation initiale et leur pente va
diminuer (en valeur absolue).

2
Ax

1
Bx OB

1
Bω

*
1

Bx

*
2

Bx
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1
AxOA

2
Bx

2
Aω

1
Aω

2
Bω

*
2

Ax

*
1

Ax
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• Aux nouveaux prix p1 et p2, on a bien un équilibre
général puisque les marchés des deux biens sont en
équilibre. En effet, nous avons bien:

* *
1 1 1 1
* *
2 2 2 2=

A B A B

A B A B

x x
x x

ω ω
ω ω

⎧ + = +
⎨

+ +⎩
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⎩
• L’échange dans des marchés concurrentiels mène
à une allocation Pareto-optimale des dotations.
• Ceci est un exemple du Premier théorème
fondamental du bien-être.

5.4 Théorèmes fondamentaux du bien-
être

Premier théorème fondamental du bien-être:
Étant données des préférences «régulières» pour les
consommateurs, tout équilibre général concurrentiel
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co so eu s, ou équ b e gé é co cu e e
de l’économie est un optimum de Pareto.

Deuxième théorème fondamental du bien-être:
Sous des hypothèses plus restrictives, tout optimum
de Pareto peut s'obtenir comme un équilibre général
concurrentiel de l'économie, pourvu qu'on modifie
convenablement les dotations initiales des agents.
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g

5.5 Loi de Walras et ses implications

• La Loi de Walras est une identité, i.e. une
propriété qui est toujours vraie pour tous prix
positifs: p1 et p2 , qu’ils soient ou non des prix
d’équilibre.

Ét t d é d éfé é liè
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• Étant données des préférences «régulières» pour
les consommateurs et tous prix positifs: p1 et p2 ,
chaque consommateur dépense son budget en entier.
I.e.: * *

1 1 2 2 1 1 2 2
* *

1 1 2 2 1 1 2 2et 

A A A A

B B B B

p x p x p p

p x p x p p

ω ω

ω ω

+ = +

+ = +

* * * *
1 1 1 2 2 2

1 1 1 2 2 2

( ) ( )

( ) ( ).

A B A B

A B B B

p x x p x x

p pω ω ω ω

+ + +

= + + +

En réarrangeant les termes, on obtient:
* *( )A B A Bp x x ω ω+ − − +

La somme des deux équations donne:
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1 1 1 1 1
* *

2 2 2 2 2

( )

( ) 0.A B A B

p x x

p x x

ω ω

ω ω

+ +

+ − − =
La Loi de Walras stipule que la somme des valeurs
des demandes excédentaires est nulle pour tous les
prix positifs p1 et p2.

Implications de la Loi de Walras:
Supposons que le marché du bien 1 soit en situation
d’équilibre, i.e.

* *
1 1 1 1 0.A B A Bx x ω ω+ − − =

* *( )A B A Bp x x ω ω+ − − +
En vertu de la Loi de Walras, on a:
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1 1 1 1 1
* *

2 2 2 2 2

( )

( ) 0A B A B

p x x

p x x

ω ω

ω ω

+ − − +

+ − − =

ce qui implique que:
* *
2 2 2 2 0.A B A Bx x ω ω+ − − =
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Une implication de la Loi de Walras est que, dans
une économie d’échange pur avec deux biens, si un
marché est en équilibre, alors l’autre marché doit
nécessairement être aussi en équilibre.

Que se passe-t-il si, pour des prix positifs p1 et p2 , il
existe une offre excédentaire du bien 1? Autrement
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existe une offre excédentaire du bien 1? Autrement
dit, si:

* *
1 1 1 1 0.A B A Bx x ω ω+ − − <

* *
1 1 1 1 1

* *
2 2 2 2 2

( )

( ) 0

A B A B

A B A B

p x x

p x x

ω ω

ω ω

+ − − +

+ − − =

En vertu de la Loi de Walras, on a:

ce qui implique:
* *
2 2 2 2 0.A B A Bx x ω ω+ − − >
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2 2 2 2

Une deuxième implication de la Loi de Walras pour
une économie d’échange pur avec deux biens est
que l’offre excédentaire dans un marché implique
une demande excédentaire dans l’autre marché.


